Integrale

Primitive, reguli, integrala definita si aplicatii - liceu, pregatire pentru Bac

Didaxis

Fise de formule - Matematica

Primitive uzuale (pe intervale)

Constanta de integrare C' € R; formulele sunt
valabile pe intervale incluse in domeniul

indicat.
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Fisa originala Didaxis. Formulele sunt verificate automat acolo unde se poate; conditiile de existenta sunt precizate.
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Conditii

a# -1,z >
0(saux € R
daca a € N)

x # 0 (pe un
interval)

a>0,a#1

T#5+kr
x # km

cosz # 0
sinz #£ 0

sinz # 0
cosz # 0
x>0
a>0

a>0,z#
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a >0,
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a >0,
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a>0

Primitive de functii compuse liniar i
prin parti

f(z) /f(w) dz Conditii (a # 0)
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Reguli de integrare

Liniaritate: [(af + B8g) = aff + B/g.
Integrare prin parti: /fg’ de=fg—
/f’gd:c (f, g de clasa C).

Schimbare de variabila:

/f(u(m))u’(a:) dz = F(u(z)) + C, unde F' =
f

Primitive: o functie F' cu F' = f pe un interval
I; orice alta difera printr-o constanta.

Descompunere Conditii
1 —
(x—a)(z—b) a#b x#
1 1 1 a,b
a—b (ma_mb>
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Integrala definita

Proprietate Formula

Newton—

Leibniz Fla) = F(z)

Aditivitate /bf = /cf + /| f

Inversarea @ fo b
limitelor A = j
f<gpelab =
Monotonie b b
f</| g
b b
Modul / A< s
' b
/ f9=1rgl,-
Prin parti a,
f'g
b
Schimbare / fu(z)) v'(z) dz
abils [0
de variabila £(t) dt
u(a)
Functie f impara: f=0;f

impara /

para paré:/ f=2/ f
—a 0

f periodica de

Functie
periodica

[

b
[ f@yde =) -
@ b

a+T
perioada T / f

Ipoteze

f continua pe
[a,b]; F
primitiva a lui
f pe [a,b]

f continua pe
[a,b]; c €

[a, b]

f continua pe
intervalul
care contine
asib

a<b f,g
continue pe
[a, b] (pentru
a>b
inegalitatea
se
inverseaza)
a<b;f
continua pe
[a, b]

f,g de clasa
C! pe [a, b]

u de clasa C!

pe [a,b]; f
continua pe
u([a, b])

a>0;f
continua pe
[_a’ a]

T>0;f
continua pe R

Aplicatii ale integralei

Marime Formula Conditii
>
Aria b = .O «
A= [ f(z)dx continua
subgraficului
‘ pe [a, b]
Aria dintre b f.9.
dous grafice A= |f(z) — g(z)|dz continue
a pe [a, b]
Volumul
corpului de b /

A V=n/[ f(z)dz continua,
rotatie (In u £>0
jurul Ox) -
Lungimea - b , 2 fde
graficului _/a Lo () e clasa C"!
Aria laterala A, = f=>0,

. b o

a corpului ., \\2 , declasa
de rotatie T a fla)y1+ (f (m)) de C!
Valoarea 1 b f
medie pe =

a i f(z)de continud
[a, b] “

Valori utile
Integrala definita Valoare
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Integrale definite de functii continue pe
intervalul de integrare; integralele improprii nu
fac parte din programa de liceu si nu sunt

incluse.

Fisa originala Didaxis. Formulele sunt verificate automat acolo unde se poate; conditiile de existenta sunt precizate.
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